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of ALGEBRA

N FORMULE DE CALCUL PRESCURTAT

. (:1ib)2 =a’+2ab+ b’
o(atb) =a £3a’b+3ab? 5’

LN *bz

o " ~bp"=(a-b (a - a"72b+...+b"7'), VneN, n>1

(a=
=(a=b)
o' +8’ =(a+b)(a —ab+p?)
(a=b)
=(a+b)

a+hb ( a"_2b+...+b"_'), Vne 2N+1

o (uthtc) =a® +b%+c? +2ab+2bc+2ac

o +b67+0 —3abe = (a+b+c)(a2 +b2+¢? —ab—bc—a(:) sau
o' +b +c —3abe = (a+b+c)%-((a—b)2 +(b—c)2 +(c—a)2);
ot 0>+ —3abe = (a+b+f:)((u+b+c)2 —3(ab+bc+ac));

o110 = (a+b+c)3 =3a+b)}b+c)c+a).

E SUME REMARCABILE

Y :1+2+3+...+n:@
k=1




n(n+1)2n+1)
6

K212 +2%% k=

M:

k

. Zk3 (n(n+l)]
MODULUL

a+b+'a—b|

a+b—|a—b|
2 2

P min(a,b)= si max(a,b) =

\|§ PARTEA INTREAGA, PARTEA FRACTIONARA

Jefinitii:

*artea intreagd a unui numir real x este cel mai mic numér

Definitie: Modulul sau valoarea absolutd a unui numir real ele..“Cg cel mult egal cu numarul x i se noteazi [x]

distanta, pe axa numerelor reale, dintre reprezentarea numarului
origine.
x, daca x>0
—x, daci x <

expresie E(x), xe R.

| x| , pentru orid

E(x), dacaE(x)=0
l (x )l —E(x), dacd E(x)<0

Proprietati:
° |x| >0, Vxe R;

. lxle@sz;

o |x| =]yl x =1y

° |x|<c, e>0& xe (o)

o |x|>c, ¢>0 & xe (- -0)u(Geo)
N ||x|—|y||S'xiy|$|x|+|y'; 1.2

o ey = ol

xy20

artea fractionari a lui x se noteaza {x} §1

=x—[x].
'roprietati:
\ |tx<:>xe Z;
b =0 xeZ;
p| v1rx |=m+|x], Vme Z;
b+ x) ={x}, Vme Z;

b l<[x]$x<[x]+l;

1 n—
b | V| H| x+— [+ x+
n

n

l} :[nx], YneN', nz2 (Hermite).

\E| INEGALITATI REMARCABILE
b Ducd a-b >0, atunci %+—b—22.

a
2

P V<(x+y)

o 4

,Vx,ye R;




o x’ +y2 4z 2xy+yz +zxyVx,y,ze R;
2
° 3~(xy+yx+zx) < (x+y+z) $3-(x2 +y2 +zz) .
Inegalitatea mediilor
(adevirata pentru numere strict pozitive)
min(ay ) £ my, < m, £m, < m, <max(ay), unde

_atat.ta, n

my, B (media armonicd),
n

k=1%

n
m, = fa -ay-...a, =n I].:z,r (media geometricd),
k=1

= = pa +prax +..+p.a, _
Pl +p2+"'+p"

2
’al'+a%+...+aﬁ
m, = =
2 n

Inegalitatea Cauchy-Buniakovsky-Schwarz

(media aritmetici),

(media patratica).

I's

(b +axby +...+a,b, )< (a,2 +...+an2)»(l)]2 +...+b,_,7'} =

2
I
© [i”ibiJ <Y a3 b}
i=1 i=l i=1

12

Inegalitatea lui Minkowski
TRY)
J( v+ )" +(a+b) <Rt +d? +\U/2 +52

{negalitatea lui Cebigev
Dacd (@) 5> (P ), Sunt doud siruri la fel ordonate, atunci

n [ "
Zak 'Zbk Sn-Z(ak -bk),
k=l k=1 k=

mr dacd (a; ), (b, )sunt doua siruri invers ordonate, atunci
k (3 $

n H
a; -Zbk >n Z("k ~bA,).
1 k=]

k=1

n
k=

Inegalitatea fui Bernoulli

(1 u)' >l4re, Va, relR, az-1, 20

\[\S ELEMENTE DE LOGICA MATEMATICA, MULTIM)

* Sc¢ numestle propozitie, in sensul logicii matematice. un enung
care, Intr-un context dat, este fie adevarat, fie fals.

Valoare de adevir, tabele de adevar

4 q ip | Pva | PAG P—q | b&q
! 1 0 1 1 1 1
i 0 0 ! 0 0 0
0 1 1 1 0 ! 0
0 0 i 0 0 1 I

e Sc numesle predicat un enung care depinde de una sau mai multe
variabile i care devine propozitie oricum am inlocui varnabilele
cu valori alese dintr-o multime.
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